
FUNZIONI DI 1 VARIABILE

Limiti di funzioni

� Calcolare i seguenti limiti:

1) lim
x!+1

x� sinxp
x2 + 1� 1

2) lim
x!0

x� sinxp
x2 + 1� 1

3) lim
x!0

1

sin2 x
� 1

x2

4) lim
x!+1

�
1 + 1

x

�x2
ex

5) lim
x!0

arctan2 x� sin2 x

arcsin4 x

6) lim
x!0

sinx� x cosx� x2

3 log(1 + x)

x4

7) lim
x!0

e�x � log(1 + x)� (x� 1)2

x3
:

� Determinare il campo di esistenza delle seguenti funzioni

1) f(x) = arccos(x2 + 3)

2) f(x) = arccos

�
1

j log(x � 6)j �
1

6

�

3) f(x) =

r
arccos[log2(sin e

x)]� 2�

3
:

1



� Studiare le seguenti funzioni e tracciarne un gra�co qualitativo:

1) f(x) =

8<
:
p
9� x2 se jxj � 3

9
x � x se jxj > 3

2) f(x) = log(3� j2x+ 1j) (no derivata seconda)

3) f(x) = 3
p
x2(x� 1)

4) f(x) =
logx

x
� x

5) f(x) =

8<
:
x logx� 1

x se x > 0

jex � 1
e2 j se x � 0

6) f(x) =
p
jx� 2j � 2

7) f(x) =

8<
:

arctan
h
cos xp

3

i
se �� � x � �

5
6� �

p
x2 se jxj > �

8) f(x) = e�2=x[jxj+ jx� 1j]
9) f(x) =

p
x+

1p
x
� 4

10) f(x) = log(ex � e�x) :

� Stabilire per quali valori di � 2 IR la seguente funzione �e continua in IR:

f(x) =

8<
:
�(e4 + 1)x+ 1

2e
4 se x � 1=2,

(�x2 + x)e2=x � x se x > 1=2.

� Stabilire se la seguente funzione �e continua e derivabile in IR:

f(x) =

8<
:
p
2x� log(1 + 2x2) se x � 0,

��
2 � arctan 1p

2x
se x < 0.

� Stabilire per quali valori di �; � 2 IR la seguente funzione �e continua e derivabile in (1;+1):

f(x) =

8>>>><
>>>>:

e(x�2)2�1
x sin2(x2�4) se 1 < x < 2,

2�x+ � se 2 � x � 3,

(x� 3) log(x� 3) se x > 3.

� Stabilire l'ordine di in�nitesimo rispetto ad x, per x! 0+, delle seguenti funzioni:

1) f(x) =
tan3 x+ sin3 x

arcsin2 x

2) log[1 + 2x2 arctan(5x2)]� 10ex
4

+ 10

3) f(x) =
(ex

2 � 1)x� x3

x(
p
x� sin

p
x)

:
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� Stabilire l'ordine di in�nito rispetto ad 1=x, per x! 0+, della seguente funzione:

f(x) =
� � 2 arctan 1

x3

x4
:

� Scrivere lo sviluppo di Taylor al secondo ordine con centro in x = 2 della funzione

f(x) = 1 + 2x+ 5x2 :

� Calcolare

arcsin

�
sin

�
27

5
�

��
:
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