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� Curve

Curve semplici, chiuse, regolari. Lunghezza di un arco di curva.

• Studiare la semplicità, chiusura e regolarità delle seguenti curve:

1. ϕ(t) = (sin t, π − t) con t ∈ [−1, 1]

2. ϕ(t) = (t2, t3) con t ∈ [−1, 1]

3. ϕ(t) = (ln(1 + t), t− t2, et) con t ∈ [2, 3]

• Studiare la regolarità delle curve e calcolarne la lunghezza nei seguenti casi:

1. ϕ(t) = (sin t− t cos t, t sin t + cos t) con t ∈ [0, π
2
]

2. ϕ(t) = (t, t
3
2 ) con t ∈ [0, 1

4
]

3. ϕ(t) = (t− 1, 1− t2, 2 + 2
3
t3) con t ∈ [0, 1]

� Integrali curvilinei di funzioni in due variabili

• Calcolare l’integrale della funzione f(x, y) =
√

x2 + y2 sulla curva

ϕ(t) = (2(cos t + t sin t), 2(sin t− t cos t)) t ∈ [0, 2π]

• Calcolare l’integrale della funzione f(x, y) =
√

1− y2 sulla curva

ϕ(t) = (sin t, cos t) t ∈ [0, π]

• Calcolare l’integrale curvilineo della funzione

f(x, y) =

{
xey y > −x
0 y ≤ −x

lungo la frontiera del quadrato

Q = {(x, y) ∈ R2 : |x| ≤ 1; | y| ≤ 1}

� Forme differenziali e campi vettoriali

Integrali curvilinei di forme differenziali

• Calcolare il lavoro del campo vettoriale F (x, y) = (2− y, x) sulla curva

ϕ(t) = (t− sin t, 1− cos t) t ∈ [0, 2π]


