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Risolvere per esteso i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i procedi-
menti seguiti e mettendo in evidenza ogni risposta.

1) Studiare per quali valori dei parametri a, k ∈ R la funzione

f(x) =


x+a

x2+x−2 x < 0, x 6= −2

1 x = 0

e−kx
2−kx x > 0

è continua e derivabile in x = 0. Per tali valori dei parametri determinare gli even-
tuali massimi e minimi relativi e assoluti di f .

2) Data la funzione

f(t) = −at3 − 1 + log(1 + t5) + et
3

studiare al variare di a ∈ R il suo ordine d’infinitesimo per t→ 0.

Posto a = 0 e t(x, y) = x2 + y2, scrivere la funzione g(x, y) = f(t(x, y)), determinare
il suo insieme di definizione e calcolare, se possibile, gx(0, 0).

3) Risolvere il seguente problema di Cauchy:y′ = yex

ex−1

y(1) = 1− e

4) Enunciare e dimostrare il teorema di Fermat.


